VII Wrocławski Konkurs Matematyczny dla uczniów klas I-III gimnazjów

rok szkolny 2011/2012


Etap I – szkolny

Matematyka to „sztuka poprawnego rozumowania”. 
Odpowiedź do każdego zadania należy uzasadnić, nie wystarczy odpowiedzieć tak lub nie.
Zadanie 1

Przecinając prostokątny arkusz papieru jednym prostym cięciem otrzymano kwadrat oraz mniejszy od niego prostokąt. Ten prostokąt również przecięto i ponownie otrzymano kwadrat i mniejszy od niego prostokąt. Sytuację tę powtórzono kilkakrotnie, aż otrzymano 9 kwadratów i jeden prostokąt o wymiarach 1cm i 2 cm. Jakie pole miał arkusz papieru?

Zadanie 2
Paweł miał w skarbonce pewną liczbę złotówek i pięciozłotówek, w sumie kwotę większą od 140 zł a mniejszą od 150 zł. Trzecią część posiadanej gotówki wydał na prezenty pod choinkę. Pozostało mu tyle złotówek, ile przedtem miał pięciozłotówek i tyle pięciozłotówek, ile przedtem miał złotówek. Ile Paweł miał złotówek a ile pięciozłotówek zanim kupił prezenty?

Zadanie 3
Grupa wolontariuszy zorganizowała paczki dla dzieci z domów dziecka. Każda dziewczynka zapakowała w określonym czasie o 2 paczki więcej niż każdy z chłopców. Wszystkie dziewczynki w tym czasie zapakowały 250 paczek, a chłopcy 120 paczek. Ilu wolontariuszy liczy ta grupa, jeśli wiadomo, że stosunek liczby chłopców do liczby dziewczynek jest równy 3 : 5?

Zadanie 4
W deltoidzie przekątne są równe dłuższym bokom. Oblicz miary kątów wewnętrznych tego deltoidu.
Zadanie 5
Do dwóch okręgów o promieniach 2 i 9 cm poprowadzono wspólną styczną przecinającą odcinek łączący ich środki. Wiedząc, że odległość środków tych okręgów wynosi 22 cm, oblicz długość odcinka stycznej zawartego między punktami styczności.
Zadanie 6

Długość krawędzi sześcianu zwiększono tak, że jego powierzchnia wzrosła o 69%. O ile procent wzrosła objętość tego sześcianu?

.
Powodzenia !!!
VII Wrocławski Konkurs Matematyczny dla uczniów klas I-III gimnazjów

rok szkolny 2011/2012
Etap I – szkolny – rozwiązania przykładowe

Zadanie 1

Przecinając prostokątny arkusz papieru jednym prostym cięciem otrzymano kwadrat oraz mniejszy od niego prostokąt. Ten prostokąt również przecięto i ponownie otrzymano kwadrat i mniejszy od niego prostokąt. Sytuację tę powtórzono kilkakrotnie, aż otrzymano 9 kwadratów i jeden prostokąt o wymiarach 1cm i 2 cm. Jakie pole miał arkusz papieru?
Rozwiązanie:
[image: image1.wmf]×

dziewiąty kwadrat miał bok długości 2 cm;

ósmy –     
3 cm;

siódmy:   
2 cm + 3 cm = 5 cm
szósty:     
3 cm + 5 cm = 8 cm
piąty:       
5 cm + 8 cm = 13 cm
czwarty:  
8 cm + 13 cm = 21 cm
trzeci:     
13 cm + 21 cm = 34 cm
drugi:      
21 cm + 34 cm = 55 cm
pierwszy:   
34 cm + 55 cm = 89 cm
Pole arkusza jest sumą pół tych kwadratów i prostokąta 1cm x 2 cm.

lub

Pole arkusza jest sumą pól: pierwszego 89
[image: image21.emf]89 = 7921 i prostokąta 89
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55 = 4895 
Ostatecznie pole tego arkusza wynosi 7921 + 4895 = 12816 cm2.

Odpowiedź: Odp. Arkusz papieru miał pole 12816 cm2.
.Zadanie 2
Paweł miał w skarbonce pewną liczbę złotówek i pięciozłotówek, w sumie kwotę większą od 140 zł a mniejszą od 150 zł. Trzecią część posiadanej gotówki wydał na prezenty pod choinkę. Pozostało mu tyle złotówek, ile przedtem miał pięciozłotówek i tyle pięciozłotówek, ile przedtem miał złotówek. Ile złotówek a ile pięciozłotówek miał Paweł zanim kupił prezenty?

Rozwiązanie:
Przed wydatkami: 




Po wydatkach:

x – liczba złotówek 




x – liczba pięciozłotówek

y – liczba pięciozłotówek 



y – liczba złotówek
x + 5y- łączna kwota 



y + 5x  - łączna kwota 

Wydał trzecia część, więc zostało mu 
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A stąd równanie: 
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. Po rozwiązaniu otrzymujemy 
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Z warunku  
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Ponieważ 
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  więc x = 14 i y = 26
Odpowiedź: Paweł miał 14 złotówek i 26 pięciozłotówek.
Zadanie 3
Grupa wolontariuszy zorganizowała paczki dla dzieci z domów dziecka. Każda dziewczynka zapakowała w określonym czasie o 2 paczki więcej niż każdy z chłopców. Wszystkie dziewczynki w tym czasie zapakowały 250 paczek, a chłopcy 120 paczek. Ilu wolontariuszy liczy ta grupa, jeśli wiadomo, że stosunek liczby chłopców do liczby dziewczynek jest równy 3 : 5?

Rozwiązanie:
x + 2 liczba paczek zapakowanych przez dziewczynkę

x – liczba paczek zapakowanych przez chłopca

a – liczba dziewczynek

b – liczba chłopców
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 i a(x + 2) = 250 i bx = 120

A stąd a = 25 i b = 15

Odpowiedź: W grupie jest 40 wolontariuszy
Zadanie 4

W deltoidzie przekątne są równe dłuższym bokom. Oblicz miary kątów wewnętrznych tego deltoidu.

[image: image20.emf]
Trójkąt CBD jest równoboczny zatem 
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Trójkąty CAB i ADB są równoramienne i mają  kąty: 750, 750, 300.
Stąd 
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Odpowiedź: Kąty wewnętrzne deltoidu wynoszą 600, 750, 1500 i 750.
Zadanie 5

Do dwóch okręgów o promieniach 2 i 9 cm poprowadzono wspólną styczną przecinającą odcinek łączący ich środki. Wiedząc, że odległość środków tych okręgów wynosi 22 cm, oblicz długość odcinka stycznej zawartego między punktami styczności.

Rozwiązanie:
Promień okręgu poprowadzony do punktu styczności z prostą jest prostopadły do  tej prostej.
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Przedłużamy promień 
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 i dorysowujemy odcinek 
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Trójkąt ACG jest prostokątny o przyprostokątnej równej 11 cm i przeciwprostokątnej 22 cm. Na podstawie twierdzenia Pitagorasa obliczamy przeciwprostokątną
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Odpowiedź: Odcinek między punktami styczności wynosi 
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Zadanie 6

Długość krawędzi sześcianu zwiększono tak, że jego powierzchnia wzrosła o 69%. O ile procent wzrosła objętość tego sześcianu?

Rozwiązanie:
Przed zwiększeniem długości krawędzi sześcianu:

a – długość krawędzi sześcianu

P1 = 6a2
V1 = a3
Po zwiększeniu długości krawędzi sześcianu:

b - długość krawędzi sześcianu

P2 = 6b2 i P2 = 1,69 . 6a2
 więc     b = 1,3a
Długość krawędzi wzrosła 1,3 razy.

V2 = b3 

V2 = (1,3a)3 = 2,197 a3 = a3 + 1,197 a3 

Odpowiedź: Odp. Objętość sześcianu wzrosła o 119,7 %.
Skala ocen stosowana
we Wrocławskim Konkursie Matematycznym dla uczniów klas I-III gimnazjum

W zawodach Wrocławskiego Konkursu Matematycznego obowiązuje następująca skala ocen: 

· 6 punktów, zadanie rozwiązane bezbłędnie. 

· 5 punktów, rozwiązanie posiadające usterki, które jednak nie dyskwalifikują zadania jako rozwiązanego, np. błędy rachunkowe. 

· 4 punkty, rozwiązanie posiadające poważniejsze usterki, które jednak nie dyskwalifikują zadania jako rozwiązanego oraz w zadaniach, które mają więcej niż jedno rozwiązanie uczeń rozpatruje tylko jeden przypadek, opuszcza jedno z możliwych rozwiązań.

· 3 punkty - co najmniej pół zadania, tzn. rozwiązanie zawierające usterki, przy których, według oceniającego, zadania nie można uznać za rozwiązane, jednak co najmniej połowa zadania została zrobiona, 

· 1 lub 2 punkty – rysunek z opisem, analiza zadania, „dobry początek”, który mógłby doprowadzić do prawidłowego rozwiązania.

· 0 punktów - zadanie nierozwiązane lub rozwiązane nieprawidłowo. Prawidłowa odpowiedź bez jakiegokolwiek uzasadnienia.

Powyższe opisy nie są precyzyjną definicją, pozwalają jednak przekazać ideę ustalania kryteriów punktowych przy ocenianiu zadań.







_1387043623.unknown

_1387108681.unknown

_1387128185.unknown

_1387129609.unknown

_1387129842.unknown

_1387129992.unknown

_1387129455.unknown

_1387128105.unknown

_1387128162.unknown

_1387109881.unknown

_1387105451.unknown

_1387105501.unknown

_1387043966.unknown

_1387044311.unknown

_1387043904.unknown

_1387043464.unknown

_1387043516.unknown

_1387043362.unknown

